['paHrYHa BpeAHOCT PYHKIH]je - JTUMEC

[TocmaTtpajmo ciesehe pasniomke:

! _ 0.1
10
! _ 0.01
100
150000 = 0.00001
! = 0.000000000000001
1000000000000000

[Ipumehyjemo fa Kako JesMMo jeJUHUILY ca cBe BehuM 6pojeM, 1o61jaMo CBe MarbHu pe3y/TaT, Koju
1
;:
Moxkemo pehu pa kako x pacte (Tj. nmpubGamkaBa ce 6GeckoHayHoOCTH), ¢yHKUHWja f(x) ce

l'[pI/I6JII/I)KaBa 0. OBO ce MaTeMaTU4YKH MOKe 3alIMCATH:

nocTaje cBe OJIMXKU HYJIH. AKO cajia ocMaTpaHe pa3JIoOMKe MmocMaTpaMo Kao GyHKuujy f(x) =

1
lim-=0,
xX—> oo X

.1 .
[lITo ynuTamo: ,rpaHMYHa BpeAHOCT (Uau uMec) GyHKIHje — Kajia x Texu 6eckoHayHo je 0“!

: . 1 :
OBO ce jacHO MOXe BH/JIETH M aKO HalpTamo rpadpuk pyHkuuje f(x) = — Kao WITO je MOKa3aHo

ucnoy, Ha cauiu 1:



= MW Rk ot Oy

Cnuka 1. Ipagux ¢yuxyuje f(x) = %

YouaBamo Jla Kako x nmoctaje cBe Behe, To ce ¢yHKIuja cBe Bulie ,cnymrta’ ka 0. Ucto 6u ce
JlelaBasio U ca yHkuujom f(x) =§ wi f(x) = %I/IJH/I O61JIO KOjU KOHAa4YaH 6poj Kpo3 x. Jep Koju
ros 6poj crajao ymecto 1, Mu mwera JenuMo ca cBe BehuMm u Behum 6pojem, ma he pesyarar
dyHKLMje CBejeHO MOCTajaTH CBe MamH, OJHOCHO Gumkuhe ce 0, MoXJa crnopuje, ajid Hama je
6UTaH caMo Kpajiy pesyaTat.Takohe, yMecTo X, Moxe Aa cToju U x2,x3uam x Ha 6UI0 KOjU cTeneH

Behu oz 1, jep Kako ce x NpUGIMKaBa GECKOHAYHOCTH, TO Ce X2 HIp. jom Opske MpUG/IMKaBa
O6eCcKOHa4YHOCTH (JleInMo ca jorr Behum 6pojem)!

Cajia kajia CMO CTEKJIM UHTYUTHUBHY NpPeACTaBy O JIUMeCY, [OrJie/lajMo Ha jeJHOM MpUMEpPY, Kako
61CMO U3padyHasu JuMece ciaeaehux GyHKIuja.

[Ipumep 1.M3pauyHaTtu ciepehe 1umece:

. x3+10x—3
@) oo 5 X3 — 7x2+x+1

3x3—2x2—-5x—4

6 li

) iy 2x° —x3 +1
. x> —x3+1

B) lim

xow3x3 — 2x2—-5x—4



Pememwe.lMeja y cBa Tpu ciaydaja je Ja Hajpe U3ABOjUMO cabHpak ca HajBehuM cTemeHOM y
6pojuony u cabrpak ca HajBehuM cTeneHOM y UMEeHHOLLy HCIIpes 3arpa/ie.
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- x3+10x—3 . x%ﬁ+§—;) i I+5-5
a 1m = lIm =im-————-7-
—00 3 2 —00 7 1 1 —00 7 1 1
xow5x3 — Tx2+x+1 « x3(5_;+x2+x3) e R

10 3 7 1 1 .
Kao mrto cmMo Beh 3ak/by4niiy, kako x Texxu 0, pasjioMuu —, 3 77 M3 Texe 0, Tako Jja HaM OCTajy
camo 1 u 5, na 3ak/by4dyjeMo:

10 3
T+5-5 1
lim X =
m—7 1 1%
5—l4 4+
X X

6) IlocTymaMo CJAMYHO Kao y MpeTXoAHOM mocTynky.Hajsehu cTemen y 6pojuorny je x3

,yay
HMEHHOoLy x5, Ia bUX U3BJIAYHUMO UCIIpe] 3arpazae.

2 5 4
 3x3—-2x2-5x—4 x3(3—;—x—z—x—3) 3
lim z = lim = lim 5= = 0
x>0 2x>—x3+1 x>0 45 (2_L+L) x>0 2X
x2 XS

B) Caza je Hajsehu cTeneH y 6pojuony x°, 10K je y uMeHHony Hajsehu cTenen x3

5_ .3 5(1-L1 i) 2
lim ol = lim * (1 SR =limx—=oo,
xo03x3— 2x2—-5x—4 x—)oox3(3_3_i_i) x—-00 3

x  x2 x3

jep Mako JenuMo ca 3,x> HeorpaHUYEHO pacTe, Na Jie/bek-e He yTHYe MHOTO Ha Hera (eBeHTyasHO
MOXKe Jla ycropy 6p3uHY pacTa, ald Kpajiby pe3yJITar je unak oo!

W3 oBor npumepa 3ak/bydyjeMo:

aTl
apx™ 4+ ap_1x" 1+t ag x +ag b, ™M
im =
x>0 by x™ + by _qx™ 71 + -4+ by x + by 0, n<m
(0]
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Y onuTteM ciay4yajy, MOKeMO IOCMAaTpaTH IITa ce JellaBa ca QYHKIUjOM KaJa X T€XKH U HEKOM
peasiHOM 6pojy, a He caMO 6eCKOHAYHOCTHU. 3anucuBahemo:

lim f(x) =L,
xX—a



IITO 3HAYU Jla Kako ce x npubsmxkaBaa, pyHkiuja f(x) ce mpubamwxkasa L, rae v a v L mory 6UTH
Ou1JI0 Koju 6pojeBH, asid U 6eckoHa4vHo. [lorsiemajmMo cienehu npumep.

[IpumMep 2.U3pauyHaTu 1uMece cinefehux pyHKLHja:

- x3+10x—3
a x1$5x3—7x2+x+1
x24+x-2

9 s

Pememve.

a)Ykonuko je ¢yHKuMja gedUHHCAHA Y TAa4KM X = 2, Taja je JuMec QyHKLIMUje Kajax
TEXH 2, 3aNpPaBo jeIHAK BPeJHOCTH PYHKLH]je y TOj Ta4Ku. Jlobujamo:
x3+10x -3 2°+10-2-3 25 5

li = = — = —,
53— 7x2+x+1 5-22-7-22+2+1 15 3

6)Ako cazia mpo6amo /3, Kao y MpeTX0JHOM NMpuMepy, y6anumo x = 1, 1o6ujamMmo nspas %,

0 KOMe HUIITa He 3HaMmo. [lorsie1ajMo 3aTo 360T Yyera j06MjaMo Tako HeoJipeheH pe3yJiTar.
1. HayuH:IlocMaTpamo 6pojusial U UMeHUIal, ocebHO:
x24+x—-2=x>+Qx—x)—2= x2—1=(x-1Dx+1)
X2 +2x—x-2=x*>-x)+Q2x—-2)= (kao passivka kBagpara!)

x(x—D+2x—1D) =x—-D(x+2)

Jo6ujamo:

. x2+x—2_l_ (x —1)(x +2)
1 221 el x - D+ 1)

Cazma je jacHo ma 360r mojaB/bMBamba YHMHHUOLA (X — 1) M y OpOjUOIy U y HMEHHOILy, IOCJe
y6auuBamax = 1, nobujamo u3pas o611m<a%. MebyTum, nocie ckpahuBamwa, f06UjaMo U3pas:
x—Dx+2) . x+2
im——— = |lim——,
=>l(x—1Dx+1) x-1x+1
KOjH je ;edrHMCAH y Ta4KK X = 1, 1a je Ty BpeZJHOCT MOTPEOGHO caMo Y6alUTH y U3pa3s, Kao MoJ, a).
x+2 142

_ 3
X+l 141 2




2. HayuH: O3HauuMot =x — 1, Taga kagax — 1, ouursenHot — 0. Ilomwrto je caga
x =t + 1, HawW JIMMeC [oCTaje:

. x*+x-2 @+ D*+(@+1D)-2  t*+3t  t+3 0+3
1 x2—1 120 (E+1DE—1 02+ 2t i0t+2 0+2

3
>

W3 oBor npumepa 3aK/bydyjeMo:

YKoJIMKO ce Tpaxu JiuMec QyHKLHUje y HEKOj TaukKH{, y Ko0joj je ¢dyHKLMja AedUHUCAH], Tada je
NOTpeb6HO HU3padyyHATU BpeJHOCT PyHKUUje Y TOj Tauku! Y ciaydajy ga yHKLHMja UIAK HUje
JeduHMcaHa y TOj Tayky, Ia Jo6ujeMo u3pas %, Taza je NpBO MOTpe6HO daKTOpUcaTH bpojual U

HMEHMWJIAall, a 3dTUM CKPATHUTHU Saje,ILHI/I‘{KI/I YHWHWJAO, UK YBECTHU CMeHy!

%k %k %k %k %k

JluMec He TOCTOjU yBek!

JlumMec MoxeMo TPAKHTHTH CaMO Yy TAYKaMa y 9HjOj je OKOJIHHH QYHKIH]A Je@HHHCAHA. 3aTO Ha
npuMep He mnocrtojulim,,_slnx, jep Jsorapuramcka ¢yHKUHUja HUje AedUHHCAHA Y OKOJMHHU
HeraTUBHUX O6pojeBa.

Moryhe je mehyTum, na dyHKIMja Oyie AedUHMCAHA 32 CBAKY peaJiaH 6poj, a /la oneT HeMa JIMMeC
KajJla X Te)KH OGecKkoHauHo. TakaB mpumep je sinx, Koja CTaJIHO OCIUJyje rope-/oJie, ajJu Ce y
6eCKOHAYHOCTH He NPUOGJIMKaBa HUjeJHOj KOHKPETHOj TayKH.

% %k %k % %k



Jlomahu 3aga1 - JTUMeCH:

1. Hahwu cnegnehe 1umece:

1+5x7 +3x34+4x°

I
@) xl—r>go10x2—1+15x7+x
6 lim% "

) A xZ —1

nomoh (axo mopam, norneznaj!):a® — b3 = (a — b)(a® + ab + b?)
(a+b)® =a®+3a?b+3ab?+b3
2. (*) Ymecro 3Haka ,#” ynucaTu 6pojeBe Tako Jja 6yJie Ta4HO:

15x13+#-x7+#-x17+#_5

m, #-x13 —3x17 —5x10 4+ 5
O6paTUTH Naxwby Aa x = —oo |

nomoh: YBeCTH CMEHY t = —X, I1a KaJla X = —0o, UMaMo Jlat — oo,



